^üuJsü 3 sLsuJI »j\3 v^joJLwuJI «IjcJI 



^xJLuoJI cl Ju«J I -I 
vjj>gj -1 



. v = AC 9 ü = AB cLaàJI 1 jjo Ja&j C 9 B $ A $ icLoàJI i >o iï j v 

. C 9 B 9 A iaÜjJI 1 jjO jJXJ cLaàJI (P) 1-S3 jLjuUUO Js\JI ,_5\lc Jl 

U ■ V -I cj jjOjj (P) lS^j-uJUoJI v_S ^9 y 4 P • ^ 4 C v_S^joJLuuJI cIa^JI 3^> cLoàJI v_S ^9 U J V St S\joJLuuJI cIa^JI 



cÜb^^tJLo 

cLoiJI iJuoJ lS^jjuUUoJI v_S^9 v_S\joJLuuJI cljcJI oLûl> SrVO^> 




ll-ll 2 - -2 
Vu = u 



u - v = ||m||||v||cos^m;v 



i[ü;\ 



0 L 9 iï ^0 j v ^0 o 15 N * 

oLgl» -4 



(z7+i7) =i7 2 +v* 2 + 2i7 -v* ctjolûi oUjLIcüjo 


V (û,v,w ) g P 3 3 Vael 




(ü -v ) 2 = ü 1 +i7 2 - 2ü -v 


ü ■ v =v -iï 


* 


(iï +v*)(i7 -v ) = ü 1 -v 2 


ü -(y +w ) = ü -v + ü -w 


* 


(v* +w ) • z7 = v ■ ü +w ■ ü 


* 




ü ■ av = au -v = a x (i7 -v*) 


* 





: ( uuLp^ouo juolszj -5 




\-BJ jSU 


iï _L v 


.V 3 cLaàJI i jjo iï j v ^>SuJ 

i7 -v* = 0 ol5 lil JaiiS 3 lil ^JuoLsüjo iï j v Oç£ü 



V 3 eLaàJI i jjo ëipszjJo AjI t.yJLc cLO^jtxC 0 Ag_=£ioJI gbgjU 

i:^> 

a J 3 J 0 sSjJI ABCDEFGH «^szSuoJI 

AG.EB 9 AE.AG 9 AE.BG I 
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q p . -TT 

ùLoJsüüOüqJI ulJuolajuoJI jaiaoJI g t yj Luu )J I -1 
vjj>a) 



.cLaàJI 1 jjo cüaüj 0 3 V3 cLaàJI i jjo A. îl 30 ujuo jjlC olg^Oüo cù\Ij k j j j i 

V3 cLaàJU Luul ( i;j;k ) 

k j j j i olgjsüuoJI oùl5 lil Joü 93 lil (juoLsüjo (0;z ’,j',k) /JLszjoJI 3 I) JuoIsùlo (i;j;k) ,jjjIjjj\J1 üç£j 

.v_ 5 ùùj 0 v_ 5 ÙjjO ÔJuols&jO 

Où 15 lil J OÜS 3 lil (/xJdJu 0 u 03 JuoLsù(0;/ ’,j',k) ^oJ-SZjoJ 1 3 I) /JàjuOuO 3 JuoIsZjjO (z ',j',k) ,jjjIjjj\J1 O 3 SJ 

i = j = k = 1 3 oùÙ-O v _ 5 ùÙ-û ôJuolsiùo k j j J i oLp^ùùoJI 


cSVJOÜLuüJI cl JLJgJU CUJLJbttJI -2 


cu*»b>- -j 


( 0 ;z ’,j',k) jo.fi.jaSsio i_sJI vS-j^Jù-o cLoàJI 

ü ‘V = xx '+ yy '+ zz ' ois v(x';v';z') jif^;y;z ) où 15 lil 


ois (<9;z :i:k) æ.æ./xIsuxJU Aj-^juJU ü (x:v:z) où 15 I5l Aku»\Lo 

ü • z =x ; ü ■ j = y ; ü ■ k = z 

.uuJbufij > uJ cidLuuuoJ Q joJsüüoJ «uLJbcJI q&MâJI -0 


z7| = ijx 2 + y 2 + z 2 ùls ( o;i;j;k ) />./>./Jj 2 joJU cOjuuüJIj ü(x;y;z ) oùl5 l5l -* 
(o;i ;];k) Aj^oJU B(x b ;v b ;z b ) 3 ^(x^;^;z^)oùl5 N -* 

AB = ^{x b -x a ) +{y B -y A )~ +{z B -z A y ois 


C (— 1 ; — 1 ; — V 2 ) _3 J S(V 2 ;-V 2 ; 0)3 ^(l;l;V 2 ) ^ 

ÙJ 3 I 3 JI />Jls 3 i jjsLuuJI lS 3 Luuùjo oiio ABC ol jjjj 

z7.M 1 = k vJyju c LslaJI i uo M JslsjJI <cqjoc«uoJ uSsJLJbü JüJlaJ -3 


elùaiJI ^jo Akijj A(x a ;v a ;z a ) 3 AoXsùuo _>jx: w(a;è;c) 

M[x;y;z)jjjsù 

ü.MA = k <=> <=> ax + fry + cz + <7 = 0 

<Wïl> 


clùxàJI 1 jjo AJaüj .7 3 AoXsùuo jjX. u (a:b;c) l jiùJ 

z>JlC d >Ojj> ax + by + cz + d = 0 cuJilao v_S 30 uuuo v_svjî> ü.MA = k Ootj c LoàJI ^ M JaüJI Ac. 3 jcoïjo 


cLaàJI qjo Aiiaj ^4 (l; — 1 ; 2 ) 3 w (2; — 1 ; 1 ) >osù «JLuo 

ü.MA = —1 Cj^pu c lùaiJI i jjo M JoüjJI Ac3jo^ejo :>_o> 

cLaaJI lSS «.svjoJLmjJI cIjcJI oIajuJsü -III 


cLslsJI i_S\ 3 OUçjhJUüUoJI 4 OLoyJbLwUüoJI Jüolaj -1 

^^AjuukO Jüolsil “ 1 


v_sJI3j.ll i-sJ-^ U t3 M[ (> 03 ^jjoJIj 1 jjl3j>3jo cLaàJI jjjo qj ouùLOuuuo (D2) 3 (Dl) o^J 

(D; ) _L (l ) 2 ) <» z7j -ü 2 =0 


vS<ÜJMULO 4 jOyjijuuüüO JlûLsO "Ol 

Qju < o\^ 


ü , ù^OuoJU c C> 3 jo /jvjùLOuuuo (D) 3 zÿ*,3 Mj qjj^OuoJU «^>30 LS 3 OUUU 0 (P) v >SuJ 

(D ) ± (i 3 ) <=> zT, ± m 3 3 w 2 -L l <*3 
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ob-MJa^lg oUsl>^Lq - ?• 

.( P) t-S^j^juUUoJU CLajoJojuO Ag_>ju0 v _SUX juUÜ (P) 1-S3jLjuUU 0 tjJLc LSi^jtXîÜI (D) /XjJiOuUUoJ <^>5 joJI li Ag-2tjuoJI * 

(P) <-S3JüuuuoJU AjjtxlàJuO ü$Sj Ü gjO » AwAJLjO V A£_>juO J 5 0L9 (P) i-S^ijuuuoJ cLutxJàJuO W Ou 15 lil * 

( P')s (P) ül 9 V 3 W lu £3 (P') US3J uuuoJ cLuoJàJuO V 3 (P) US3OUJU0J cLuoJàJuO // Ou 15 lil * 

ùLjl3jjo 

ü _L AB 0I9 (P) 1-S3OUUU0J cLyoJàJuo ü 3 (A;B J e (P)" ül 5 lil * 

((9 ;7 ’,j',k) ./>. /J^o i^sJI v3uuuüuoJI cLaàJI v_s\S ! y voJ 
(J^O^üjoJLu PJ>3joJI (P) LS3OUUU0JI O'J-C l r S^3j0^dl 3 A(-l; 2 0 ) i JjO jLoJI (D) /SuJiOuUUoJU lSjjjoIjU J-yuOj 

v{2A-l)j ü{\--\-\) 



ru >-QÜ 

1-S3OUUU0J I jjJ&j (O ; i ; j ; h ) ./> . /xJLzæ ,_sJI v3uuuuuoJ I c LaàJ I v_s ^9 



x = 2 t 

< y = l + 3t te IR ^s>oljL qJLioJ (D) /x^a^uJI 3 ax- 2 y+z- 2=0 cobüzo sSjJI (P) 

z = - 2 + bt 



(P) t-S30uUUoJJ 1 JjÜ^> 3 jO -1 

(d)i(p) ù35j v^ 5J b 3 -2 

i vü O juuU) JUO LgJ -i 

._pÂJI O3OUJU0JI ^jJLc uS^ 3 jcx£ ^Psj^QjLauUUO ^jJLc Lo^Ju>-l JjoJOuI lil iaü9 3 li>l (jjJuolszijo ùlÿOujuo C>35 j u5-Xj 

cu«oL> 



v_sü I_9 jJ I oJLc Lo^J 






kiàJuo v jjOL^îüjo l'3 // 3 eLoàJI (jjo i jjj30uuuo (P') 3 (P) (j 5 LJ 
i 7 _Lv 0 15 lil J qsl 9$ lil (P')_l(p) 



V 




tp 1 ) 


î* 


/— 


r 


> 


/ 


/ (P) 






cuJLc ctuoJàjuO cUi^tjüo q AJslSju ^JL^jo v5qJLmJüO cUjIæo -2 




r 


cuJLc ^juoJsüuO Oji^ckO q àX>LO iSqJLmjud .a 



JJUO 

cLoûJI i JjO cüaüj A 3 AoA 52 JuO _>jX Ag^fcjuO Ü q 5 jJ 

A M -ü = 0 uu> cLoàJI 1 jjo M JoÜjJI Ac-3jou%jo 3^ qJ AuoJàJuo // 3 A 1 jjo jLoJI 1-S3OUUU0J * 

qj AuoJàJuO Ü ApjsOoJI 3 A,jjo jloJI i_S30ujuoJI 4 M -i 7 = 0 uju> cLojîJI qjo M iaüjJI AC3JOUSUD * 

<ulc «^juoJajuo cifijou 0 q AJsüUj ajgfl uSqajuuuo AJ^Lao .b 



ûx + by + cz + 1/ = OgjjJ qjo AüjLSui qJ^l^o qJL: AucJàJuo ü{a;b;c)ÿ cLaàJI v_sO (P) 1-S30 uuuo J 5 * 

v_s ^9 (P) US3OUUU0 pJilszx) (o;è;c) ^ (0;0;0) io^ ox +6v +cz + J = 0^ ^ Sü^LSui AJiLszÆ J 5 * 

cuic Oa lo O u(a;b;c) Ouù^j C UûJI 



L ^ .>^ 

f x+y-2z+l=0 # 

(D): " , n (P) : 2x-y+3z+l=0 

[ x-y+z-2=0 

.qjuo qj CtSÙ$ (P) ^yJLc AuoJàJuO Ü A^tjùO ^Jl> "1 
.q^JLc cocJàJuo 77(1,2,1)3 A ( 2 ; 0 ; 3 )ojq jLoJI uS30uuuoJU Aü^lSui qJ^LszÆ -2 

(D) o'-lc sS^3jo^üI 3 A' (2;0;3) i jjo jloJI uS 30 uojoJU Aü^lSui qJ^Lszx) -3 

(P) J uSjl 3 joJI 3 A ( 2 ; 0 ; 3 )oj° jLcxJI ^3 j.juuuoJU Aü^lSui AJ^Lszjo ^jl> -4 
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A (1;2;0) oiJ éuIc ^yoJàJuo « |l;— 1;V2 ^3 B (2;1;3) i >o jLo <-S 3 Jl»juuo (P) i jSLJ 

d(A;(P)) 



. /JàJuooo JuoIsüjo /xlao (_jJI > 3 juuuuo cLo9 v_s^9 

JjuouoJI /(jji^juuuoJ I (D) 3 2x-3y+2z=0 ALls-oJI li <_S 3 jljuuuoJI (P) 3 B(3^1;-l) 3 A(l;-l;l) 

x = 3 1 

< x = -2 - 3t Z e R _j Ujio \j[j 
z = 2 + 4t 

(D) /xjjiijuuuoJ I (_jJLc i_Si 3 jo^dl 3 A qjo jLoJI (Q) <^ 3 jLjuuuoJU AjJjISLo AJilao -1 
(P) lS3JLjuuuoJI ^jJLc i_S^> 3 jo^dl 3 B 3 A i jjo jloJI (Q ) (_S3jjuuuoJU AJjlSLo AJ^Lszjo :>Jl> 

d(A;(D)) 3 d(A;(P)) -2 

(P) lS 3 jjjjuoJU LSjl 3 joJI 3 B jloJI (Q ) i_S 3 ^juuuoJU AJilao î>Xs> -3 

2 , p uoJ 

./xJàJuouo JuoIsüjo _/xiao ^jJI vS - j ' jJI -* j0 cLo9 ^3 

-J v_9_ > S2joJ I ^y^LLjuJjy. Jl (D) 3 3x+2y-z-5=0 AhlajoJI 13 (P)i_S 3 jLjuujoJI j+isti 

jx - 2y + z -3 = 0 

\ x - y - z + 2 = 0 

(D) ^O^aÜjLjuULoJU UjjjO IjU \LjuOj iJiJ> -1 
(P) (_ 5 \JLc- LSi 3 jtxsdl 3 (D) jjjOw-aij lSjJI (P ) lS 3 jjuuuoJU AJjlSui AJilao 




cvUb cibl&o -IV 

1 0,i ;j ;k j /xiàJuojD juoLsüjo />lao (_sJ I v3-ujuuo cLaàJI 

LfixLa-nJjq 1£>>5 jjoj 43>ao <^SJl9 Q^laa -1 

ASJLàJI S(Q;r)3 r g IR + 3 (E) clziaJI AJaüj Q(a;b;c) 

r Ig-clszjuu 3 Q Lû>_>S_>o v_svjJ I 
(E) cLaidl ojo M(x;y;z)(>lJ 
(x-a) 2 +(y-b) 2 +(z-c) 2 =r 2 «> QM=r <» Me S(Q;r) 
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cua wjo 



. (o;i;j;k 

rl^cls 2 ^u 3 Q(a;b;c) 


/JàJuOoo JuoIsüjo /dbzx) i_sJI v 3 juuuuoJI cLaàJI 

ibjZjjs v_soJI S(Qjr) dli&JU AjjlSLo AJ^Isjo 
( x-a) 2 +(y-b) 2 +(z-c) 2 =r 2 vjms 


ASJLàJU ljJa 9 [A; B] ois [A; B] »-à J ^üjuo Q o. 
r = V 2 AB I^cIszjju 3 [A; B] Q 

63 y 3 (3 3 a o^> x 2 +y 2 +z 2 +ax+py+yz+5=0 

x 2 +y 2 +z 2 =r 2 l* 
r Igxlszjdj 3 Q(a;b;< 
M(x;y;z) JaüjJI < 4 c 3 j&j:ïjo v_s^> r Ig-clsz^uu 3 

s 

fi/c' <\\ 

7 -5M = 0^M=B_ 


ol>\Lb-£>l g oUa>lLo 


S(Q;r) dli&JI i >o B 3 A oll lil * 

JbjZjjo [A; B] LîijüaSl Jj>I ôJuj >3 dlls Jl> 3 j * 
J5Ljuü 0-0 do^llp dJilsio S(Q;r) ASJUJU * 

.AjJirOO» ^>l_\_cl 

jJils^o /JjzæJI J-zjI 0 >Ojj> S(0; r) 4SLLUI ? 
:) >0 v^oJI 411 s S(Q;r) olJ * 

Q(a;b;c) ^soJI B(Q;r) ô^UI 

(x-a) 2 +(y-b) 2 +(z-c) 2 < r 2 o^> 

LûJiÜclsI jl>U 4diAA <iliâ cüjIæo -2 

[A; B] Lûijüasl jl>I 4Us S 

jî M=A 3 I djoJls [AMB] <» M e S 

^Lilû) JJ UO 


[A; B] lajUaàl jl>Î vj^JI dlls ^ -BM = 0 


cLaàJI i_s3 Olflloto oUaiü B 3 A 
^gJOO v_soJI M laioJI Ac 3 jcoïjo cLzlûJI v_s^9 


cu-rfob- 


[A; B] là^UasI jl>I <_soJI <=lSüLqJ 1 dJ^lao ois ijjüJaiü B(xbJYb/Zb) 3 A(xa^Ya/Za) coll lil 

(x -x A )(x-x B )+(y-yA)(y-yB)+(z-ZA)(z-ZB)=0 ^ 



B(4;l;2) 3 A(2;l;2) 3 Q(l;2;-1) i ( 0,i \j \k j /(iiuuojo juoIsüjo /xIsjo ^jJI vs-j'jOjoJI cLaàJI >^3 



A qjo jloJI 3 Q Lûi^Sjjo v_svjJ I S 41LjJU AJ^llo 4_blao -1 

[A; B] Lî>jJo 9 s^JI S 4lLaJU Aj^IIo 4J.ilao -2 

fl): x 2 +v 2 +z 2 -2ax-2bv-2cz+d=0 <blaoJI cu*jIj^ -3 

(1) AhlaoJI v_s\jJI M(x^y^z) JaüjJI Ac 3 jo^£jo E qU 

(x-a) 2 +(y-b) 2 +(z-c) 2 =a 2 +b 2 +c 2 -d <=> M eE 



Q(a;b;c) o^J 
E =0ol 9 a 2 +b 2 +c 2 -d <0 oll N -* 
/>jlsüjo L^xLszjuj 3 Q cilis . E={Q} ois a 2 +b 2 +c 2 -d =0 oll lil -* 

a 2 +b 2 +c 2 -d = r 2 o^> E=S(Q;r) ois a 2 +b 2 +c 2 -d >0 oll lil -* 



E 

AojjJo> ^IjlcI d 3 c 3 b 3 a 

4lls x 2 +y 2 +z 2 -2ax-2by-2cz+d=0 cJilaxJI v^soJI M(x;y;z) kaJI Ac 3 joj*lo 03 I; 

a 2 +b 2 +c 2 -d >0 oll lil JaüS3 lil 



x 2 +y 2 +z 2 +4x-2y -6z+5=0 Ahls-oJI v^oJI M(x;y;z) k&JI < 4 c 3 jo^jo E^osü 

ôj^oxjoJI Lûij-^LlC Ljl>jo pIJs E ol v jjj 
B(- l;l;-l) 3 A(2;0;-l) o^> 2MA 2 +3MB 2 =16 ^1 M k*JI ^ 

qUL9 g iSgjmjuuo ftbUu — II 
fP) uSqjuuuuxII g Sffl;r) dULaJU rJpUj -1 

(P) lS 3 jjuuuoJI i_sd-C Q J sS^ 3 jo^dl Jofl-juuuoJI H diaûjJI 3 (P) i_S 3 jOuuuoJI 3 S(Q;r) dULàJI j+izj EcLaàJI i_sO 

d(0;(P)) = HQ = d 




d = r 
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<W 5 b>- 




IgjJilao v_Svjü I ClSJLàJI SljjLÏSij <(0;i ',j',k j /JàjuOuO JuoUüjO /xJjZjO i_sJI V3juUUuO cLo9 v_5\9 iV uoJ 

lSjJI lS^^juuuoJI (P) 3,2 Ig-clszjju 3 Q2 Lûi_>S_>o v_svjJ I tiSJLoJI S2 3 x 2 +y 2 +z 2 - 4 x+ 2 y- 2 z- 3=0 
. 2 x-y- 2 z-l =0 qJils-o lSjJI ^3^0^! (P') 3 x- 2 y+z+l =0 qJ^ls-o 

.ôJjjojoJI Ls>_>^>Lc bjcïio ôjJli ^393 ülsdolaij Si 3 (P) ùl jSb -1 

. S 23 (P") gioLoj -2 
A( 1 ; 1 ; 3) 4_LïJI Jmc Si dUWU (jjülouoJI LS 3 JJUUU 0 JI dJilsjO "3 

g^j-9 9 &jjümxo rJpüu --3 

p^sü^ujjy, Jl i_jJLc Q J LSj^jtxsdl JoÜjuuuoJI H pJoûjJI 3 (A) ^XjSLLj^xXJX Jl 3 S(Q;r) 45 JLàJI j+isü EcLo&JI v_s \9 

d(Q;(A)) = HQ = d s^ü 



d -< r 




SgULàJI v_9 (A) /xjJAjujuoJI 

QjJ^JLjLiïio (jjjJoiiJ v_s^9 



(o 3 )- 



x = — - +2 t 
2 

1 „ 

i v = — 3 t 
3 

z = -2 



d >- r 




SdULÜI (A) /xjJAjjjuoJI 
HclLûJI v _ s ^9 ùLsdolflJu 



d >- r 




SdSüLaJI (A) /xAAjjjuoJI gJoLoJ 

djijLûJI dX-^jo^ejoJI 3^1 

LjJjJÜ 

S : x 2 +y 2 +z 2 - 2 y + 4 z+ 4=0 



x = 3 t 



x = 1 + 2 t 



t e R 



dMH 



y =2 
z = -2 + t 



(A): 



y = \ + t (eR 



z = -3 + t 



(D3) 3 (D2) 3 (Di) 0-0 J 5 gx) S gJoLüJ 
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luJ JJOJ 

{O \i \j \k j /JàJuOuo JuoLszijo /xJLao l _sJ[ v 3 ^ujJuo cUo9 i_Sv3 

u{— l;2;l) _) oj> 3 joJI 3 C ,jjo jloJI (D) /vjJu^ujuoJI 3 C(0;-1;1) 3 B(0;0;1) 3 A(1;0;1) j-uai 
oJ b>Lo Ijb \LàjoJ :> J 0-3 /j^JLùujuo MA=MB=MC CajA» M iüLÜI c LC 3 jCCSiX) ùÎ -1 
C (D) tjJLc 13 ^ 30^11 (P) i33JLjjjuoJU AjJjliji AJilao a-ù» -2 
C <_sv9 (D) J AjjjLouoJI 3 B 3 A 1 jjo ôjLxsJI S AüàJU Aj^ISLi^ AJ:>lao £lü_ùujI -3 

2 i iJ UftJ 

C(l;5;-3) 3 B(0;7;-3) 3 A(0;3;-5) >oai [0',i \j \k j /Jajuouo juolaLo />JLao ^ 3 _juUL*jO eLoS ^svS 

(ABC) i33i_jjjuoJU AjJjISljA <AJ^> Lsïjo Jacl -1 
culc PjuoJcÛjO ■7(-l;2;l) caj^> A 1 >o jloJI (Q) i_S 3 i_AjjuoJU AJ:>lao iacl -2 

X+y+Z— 0 Aj^LaoJLi A-ùsxJI i_S 3 ^jjjuoJI (P) “3 

(D) ( _^S 3 ùlablao (ABC) 3 (P) ùî A$b -î 

(D) J bjJLo \j\j \CjùoJ A-ù» 

fx^+z^+1 0z+9=0 

I a +z +iu.+y u ^ àiA=wJ | ^j| (c) à>1jJ | cL ^j| ^ ^ .4 



J=0 

(ABC) oül >0 ^SXjOÛlÂJ 3 (C) ôjiljJI ^jJXjÆÜJ v_soJ I S AfLàJU AJ:>lao :>_ù> -I 

(AC) 3 S g-blsü A-ù» 

3i 1 j uoj 

li ^3^uuoJI (P) 3 B(3;l;-1) 3 A(l;-l;l) jjJuLjo /jJflJuOoo JuolaLo />JLao v3- j ' jJL ' u o sLflS i_sv3 

x = 3t 

x = —2 — 3t t El IR. -i bjjùo Ijb JjùoooJI /vjJu-iuüuoJ I (D) 2x-3y+2z= 0 4J.ilaoJI 

z = 2 + 4t 

(D) /1^-gj^.i.oJ I ^jJLc 13^30^13 B 3 A ^jja jloJI (Q) 33 ^jjjuoJU AjJjlSb^ Aj^lao A-ù» -1 
(P) 33 j_ajjuoJI ,_sJLc i32>3jaaJl3 B 3 A 1 jjo _>LoJ I (Q ) 33 ^u.i.oJU AjJjISLi^ Aj.ilao A.ù> -2 

d(A;(D)) 3 d(A;(P)) ^>\ -3 
(P) 33jLjjjuoJU i3jl3oJI 3 B l >o jloJI (Q ) 1-S3ÙUJU0JJ AjJjÜj^ Aj^lao A-ù» ~4 

4ijj jjoj 

3x+2y _ Z _ 5 — 0 AJiLaoJI li (P) iJ>3ijjjuoJI jXisù /*]cüjojo Juolaijo /ïJLao l _sJj ^j)_juüJuO eLq 9 v_sv 9 

fx-2v + z- 3 = 0 

s ùDjaoJI I (D) 3 

[ x-_y-z + 2 = 0 

(D) /XiAjùjJUoJU bjjùo b b ^bjüoJ AJL> "1 
.(P) ^^JLc 3^3xxall 3 (D) 3 jJI (P ) 33^u.i.oJJ AZijlSb^ Aj^lao 2>Jc>- -2 

5i ij uoj 

X+y+Z+l=0 AJiLaoJI li) (P) 33 jjjjuoJI jjiia j /îJàjuOuo JuoLaijo /ïJLao ^3 ^jUUuO cbia9 v^svS 

2x-2y-5 = 0 AJilaoJI lA (Q) 33j^q.oJI 3 
x 2 +y 2 +z 2 -2x+4y+6z+ll=0,_3asA ^nJI M(x;y;z) JaaJI Ac3^^o (S) 3 

LgxlajAj 3 Lâi3$jjo Laslo ciÜ9 (S) ùl l jjj -1 
Lo^ab>laj AJo 3 ASJLàJU ^Looo (P) O I A$b -2 
(P) tjJLc i32>3jCkall 3 A(0;l;2 ) 1 jjo jloJI (D) /juiijLAjjuoJU bj^bb ^b^oJ aja» _ 3 
(Q)â (P) &JoLûj(D ) /v^üij-jjjuoJU bj^o bb \LhuoJ 3 ac\ 3 (P) 1 (Q) ùî "4 

A(-2;3;4) AJaüjJI ^aa /siajuouo Ajolaüo />JLao v _s\J| v_>3jjjuuo eLo9 
^3ü.>-4JI M(x;y;z) ksJI Acsjoa^o (S) x+2y-2z+15=0 Aj^laoül li (P) 33 i^uuoJI 

! l£jJ:>lao ^_soJ I ôjJIjJI (C) 3 x 2 +y 2 +z 2 -2x+6y+10z _ 26— 0 

[z = 0 

Û^jjOooJI lûj^ûliLC liJUS^O CliJb (S) ùl QjJ -1 
ldùJL> 3 (C') ôjjIa ^333 ùlablftij (S) 3 (P) ùl l j r u ~2 
(P) J ,j_ij_il3joJI 3 (S) AÜqJÜ IjOuoJ I ,jj3ùujuoJI v_sùJALao AJl> -3 
(C) ôjJIjJU 1 >xx^üjoJI A ijx> jboJI (S') ciiJLflJI Aj^lao E_jLi$l - 4 
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uSv^uuoJI sljpJI 



cLoLtül 'I 

cLolbJI i_?v3 cIp-qjo joJLao - 1 

[o,i ;j ;kj /Aslo ^jJj E cLa&JI (_*juuuJ 



O K = k OJ = ] 01 = 1 cu> Lsù cMô K 9 J3 I 

jibùj 3 O cdoiijJI ,_sJ-C ôloA9 K cÜaijjJI ^s 3 Q-ujIj v_sJLj> Jj>j 3j3> ( 0 \i ',j',k^j /xlaoJU « >j-«joÎ » 



■ ùj LjuUU 3I ^ _^xjuO I Jj>j l>JLc Jj>3J Loi J oJq- O -JI, 



IoJ! 




j-^JüLo /d^o (o ;/ -J ;-k ) >jOjLo /xIsjo (o ; j ; i ; k ) 




v5ojuuuuoJI c Uj>-qj -3 



(P) >_S3jjuuuoJI i jjo cüaaj 0 3 , (P) i_sJ-C QjjoJojuo 3 cüJl>-I3 k 3 eLaàJI v_s^9 <-S3JL»juuo (P) l _ / SL«J 

(P) (_S3j_ixloJJ fi.fi.fi (o,i ;j ) 

E cLajJU /JdJuouo JuoLsüjo /xlao ( 0 ;i;j;k ) LujJ 



JuoIs&joJI /xIsjoJI ol5 IM Ij_ajjLuo Loiao (P) lS^jjuuuoJI v _ s ^9 ( 0\i \j j /dàJuojxJl JuolsiùoJI /xIsjoJI O 3 SJ 

\juuJ Luo [o ; i ; j ; k j /xJàjuoooJ I 

.QjJLc cLytxJàJuO Ag^ïjuO (P) i_S ^Jüuuuo AV * 

(P) i-S 3 jjuuuoJ I u- IJL ®-' C 'J (P)— J ^Ujl3joJI O U^j-uüjoJ I ,_|S * 

uSNA^ouoJI cIjisJI — II 



ü = OA v = OB Cj^>u E cLoàJI v jjo QjLiiajiJ B 3 A3 V3 cLooJI i jjo v 3 ü 0^-^ 

v_sJL loS «A9 _>s2joJ 1 ü a v _j l#J v_s\jJI A^jsjuoJI 3^, 1 -^ v 3 z 7 (jA^AVoJU St s\£j%jüoJI cIjl^JI 

. Ü AV = O 0L9 Qjl^juOulO-L^LO V 3 «7 LjlS N * 

! v_svjü 1 ÉlgJSüuoJI v_SVJÎ> Ü AV 0L9 QjiJùjOuJLOudUO jjlC V 3 M LjlS lil * 

v 3 w o-° sS:>3j!xc. mav 

. jAjLo ^jüLuuI (z 7 ; v ; z 7 a v ) - 

y 4 ( 9 i? A^ljJI ^juLi 6 | w a v || = ||m | |v || sin 6 - 


j_ujLuO /xJàjuOoO JuO 

i a i = j a j = k a 
i a j = k j a 

j a i = —k k 

. ^j-juüLuO ^-üLjujI Avj Ol 9 (JjjJuoLsiÙD 3 O"*" 

w| = 5 v =2 ü-v = -5 (ïi;v^ = û 6 e ] 0 ;;r[ i 


Lsüjo /xJLszjo ^( 9 :z : /':£ j w-iszj * PjLu 

k=0 

c = i k a i = j 

j = -i i a k = - j 

jü.o>l3 v 3 î 7 ùLS IM * 

j| LoJLc ||mAv|| (—iljulI CO i V uOJ 

oLy^l> -2 


ëU«£>l> -j 


.(ABC) ^S3ijuuuoJI (_sJLc Ax^xjàJuo AB A AC A^^OjoJI ül 9 eLaàJI qjo <OjOuJLOuuuo jjlC Joüj 0>\Ij C3 B3A ojLS lil 


C J i_S:>3xxsdl JosLwojoJI H , TcÆsl A73I3JI (jjuLâ 6 

ÂBaÂC" 


:LaàJI jjjo QjuOulsLOuuuo jjlC Jaüj <0>\ib C3 B3A 1 jSjJ 

(AB) ^ 


B hT y A 

D 1 c 


AB a AC 


= ^.^C.siné 1 //C = ^ 4 Csin 6 l 

= AB xHC 

<U^b>- 




AB a AC 




ÂBaÂC 


3^ ABC oJjuoJI co>Luuuo 


CLSJUÜ 


AB a AC v_svjî> ABDC £_YLo\Ji i_Sjl3Vo A>Luuuo 


cu^>L> 


cLaàJI i jjo V 3 M 0 ^-^ 

i jjüjuOuJLi_*juuo v 3 z 7 ùlS JaüS 3b! IoJlsUuo ü av O3S0 



("OiJj^JI — v_S\£jJu)=>* ÇlLl^uJI 
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Ü A V = 0 <=> W A V 

=> |ïï|| ||v|| sin <9 = 0 

<=> ||w|| = 0 v ||v|| = 0 v sin6 l = 0 

<=> w = 0 v v = 0 v üeîv sont liés 

AB a A C — 0 < ^ > ujlo C 3 B 3 A qJa>\Lo 

(. 1jüü)qLJLoæJIq uîvAajuoJI cIjlsJI -P* 

V(ü;v;w)eVj VcreK ( ü + v)aw = üaw+vaw 

(au) a v = a(ü a v) 

Ü AV = -(v A ï/) 

Ü AU = 0 AU = ü a0 = 0 

CtL&J 

. Luo />JdJuajo JuoUüjo /J^o (o;i m ,j;k) 
(2Ï-J)a(3Ï + 4J) (ï + j-2 k) a k | / -t- 2 k I a j i a 3 / 



ci ac = b a d ; aAb=CAd 

b c 3 ci ùl ^ 3 ^ 

1 wjLæ a. a. a ^3 i5^az*juoJI clJiaJU AjJLlajJI <Ksu *& Jl -3 

jjuüLuo /JàJuajD JuoLsüjo ^oJLszjo (o',i',j',k) 
ü(x;y;z) v(x';v';z') 

ü a v = (xi + yj + zk) a (x'i + y' j + z'k) 

= (y z zy ’) i +(zx xz ’) j + (xy yx ’) k 







c ( 1;2;1) 



-5(0; -3; 2) ^(1;2;1) w(l;2;0) 

(ABC) izJjuoJI A>Luuuo v_*_ujc>î 



v(- 2 ;-l;l) JLo 

î7 A V 

ifrASouoJI cI-XjJI OLbjuJsÜ — III 
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AjuOg^Aj>-»jUUO j*é J sÜÜ 0\Lü lj>&0 



1^>QjuuUU0 






j^uüLuo /xJàJuajo JjoLsüjo /xIszjo i_sJI ^ 9 -vjJuo cLo 9 (jjo Q^yo^ii^juuuo j+é. iûsü Cl>\Li C 3 B 3 A 

M e (ABC) <=> (~ÂB a Zc) • ZZ 



(ABC) lSsj^uuuoJI cü^lao C(2;l;2) 3 B(l;-l;l) 3 A(l;2;3) jjJsù JIùo 

l uuQjkjuouo ftbUj -2 

jMj Luo /xJàJucxjo JuoIsüjo />Jao l _yJI v3juuuuo cLo 9 i_s\3 jjüLszJ 

(P) : ax+by+cz+d=0 
(P'): a'x+b'y+c'z+d '=0 

(P*) J AycxjoJàJuo n'(a';b';c')s (P) J AjjouoJàJuo n(a\b\c) LjjJ 

n a n' -j °o-§£> (P )3 (P) gJoLaJ (D) ^^^LjljuULoJ I O Is qj^JdLojuo (P )3 (P) ùl5 lil * 
n An' .j c i>- 3 jo C^s Olsdolaio (P )3 (P) ül9 n A/1’^0 ül5 lil * 

(P'): 4x-4y+2z-5=0 3 (P): x+2y-2z+3=0 g^slaj ii> 



jxksumxg 11X. gjgjjj cbLuüuo -3 

(D),_sJx: i r Si 3 jo^dl I^JaiLjjjuo H 3 cLaàJI i jjo AJa&j M , ü _j c I>3jo 3 A i jjo jLo /)^JLLjuuuo (D) cLoûJI i_s\9 

AM au = (^AH + HM^) au = HM au AHeîü liés 

= HM Mllsin— = HM.\\ü\\ 

Il II 2 II II 



AM a ü 



HM a ü 



HM = 



AM a ü 






d(M-(D)) = 



AM a ü 





_ 






U 





.eLa&JI i jjo AJaüj M , ü -1 c L> 3 jo 3 A ,jx> jlo /j^JijLjuuuo (D) cLaoJI i_s\9 
v_Sv^5 (D) ^^^LÂ_ajULO^ Jl ,j£. M qja&JI AàLuuuo 



d(A;(D)) = 7 



( D ): 



x — 2 — t 
y = 2t 
z = 1 + 1 



A(3;2;-l) 



lV>OJ 

sSjJI ^^•JLLjuUUOs Jl (D) 3 B(- 2 ;l; 3 ) 3A(1;2;1) j_juuLuO ^siijuouo Juolsiùo /d^o ,_sJI i_. >3 juuuu0 cLo9 v_s\S 

fx-2v+z-3=0 



[2x + 3 y - z - 1 = 0 



cU-hlao 



(OAB) <^3Jl^uuoJU AJjLSLo Ablao jsj OA a O B szo -1 

d(A;(D)) -2 

(D) />s r JijjuuuoJU AjuuLojo 3 A lû>>S >0 v_svJI(S) ASJLûJU AJjlSLo Alilao Jacl -3 
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